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Dominio	y	rango	restringidos

En	el	maravilloso	mundo	matemático	de	las	funciones,	el	dominio	y	el	rango	son	como	dos	compañeros	inseparables	que	revelan	los	secretos	de	la	relación	entre	los	números.	El	dominio	es	como	el	guardián	de	la	entrada,	decidiendo	quién	puede	entrar	a	la	fiesta	de	la	función,	mientras	que	el	rango	actúa	como	un	fotógrafo,	capturando	a	todos	los
invitados	que	realmente	llegaron.	El	dominio	restringido	se	comporta	como	una	lista	VIP	en	una	discoteca	exclusiva,	solo	permitiendo	la	entrada	a	ciertos	valores	específicos	de	la	variable	independiente.	Por	otro	lado,	el	rango	restringido	selecciona	cuidadosamente	a	qué	valores	puede	acceder	la	variable	dependiente,	creando	así	una	pista	de	baile
única	y	exclusiva	para	algunos	resultados	seleccionados.	En	resumen,	comprender	el	dominio	y	el	rango	restringidos	es	como	descifrar	un	enigma	matemático	en	constante	evolución,	donde	las	reglas	son	estrictas	pero	las	posibilidades	son	infinitas.	Así	que	adéntrate	en	este	fascinante	viaje	matemático	y	descubre	todo	lo	que	necesitas	saber	sobre
este	intrigante	dúo	de	conceptos.	¡Las	ecuaciones	te	lo	agradecerán!	Guía	completa	sobre	dominio	y	rango	restringidos:	todo	lo	que	necesitas	saber	En	el	ámbito	del	diseño	web,	es	crucial	comprender	a	fondo	los	conceptos	de	dominio	y	rango	restringidos,	ya	que	afectan	directamente	la	visibilidad	y	accesibilidad	de	un	sitio	en	internet.	Para
comenzar,	es	importante	definir	cada	uno	de	estos	términos	de	manera	individual.	Dominio	restringido:	Se	refiere	a	la	parte	del	conjunto	de	salida	que	se	puede	alcanzar	a	través	de	la	función.	En	términos	más	simples,	es	el	conjunto	de	todos	los	posibles	valores	que	la	función	puede	devolver.	Rango	restringido:	Por	otro	lado,	el	rango	restringido
hace	referencia	al	subconjunto	del	rango	que	realmente	es	alcanzado	por	la	función.	En	otras	palabras,	es	el	conjunto	de	todos	los	valores	que	la	función	realmente	produce.	Es	fundamental	comprender	las	diferencias	clave	entre	estos	dos	conceptos	para	poder	optimizar	adecuadamente	un	sitio	web.	Algunas	consideraciones	importantes	a	tener	en
cuenta	incluyen:	Una	función	puede	tener	un	dominio	restringido	pero	un	rango	ilimitado.	El	rango	restringido	puede	ser	un	subconjunto	pequeño	o	incluso	vacío	del	rango	total.	Es	crucial	analizar	y	comprender	cómo	las	restricciones	en	el	dominio	y	el	rango	pueden	afectar	el	desempeño	y	funcionalidad	de	un	sitio	web.	En	la	práctica	del	diseño	web,
es	fundamental	considerar	cuidadosamente	tanto	el	dominio	como	el	rango	restringidos	al	diseñar	y	desarrollar	sitios	web	interactivos	y	funcionales.	Al	hacerlo,	se	pueden	optimizar	las	funciones	y	características	del	sitio	para	garantizar	una	experiencia	óptima	para	los	usuarios	finales.	En	resumen,	comprender	a	fondo	los	conceptos	de	dominio	y
rango	restringidos	es	esencial	para	cualquier	profesional	del	diseño	web	que	busque	crear	sitios	efectivos	y	bien	estructurados.	Al	aplicar	estos	principios	de	manera	adecuada,	se	puede	mejorar	significativamente	la	usabilidad	y	eficacia	de	un	sitio	web	en	línea.	Guía	completa:	Cómo	identificar	el	dominio	y	el	rango	adecuados	En	el	contexto	del
diseño	web,	identificar	el	dominio	y	el	rango	adecuados	es	fundamental	para	garantizar	una	experiencia	de	usuario	excepcional	y	una	navegación	fluida	a	través	de	un	sitio	web.	En	este	sentido,	la	comprensión	de	estos	dos	conceptos	es	crucial	para	lograr	un	diseño	efectivo	y	eficiente.	Dominio:	El	dominio	se	refiere	al	conjunto	de	valores	que	puede
tomar	una	función.	En	el	diseño	web,	el	dominio	se	relaciona	con	las	posibles	entradas	que	puede	recibir	un	componente	interactivo,	como	un	formulario	o	un	menú	desplegable.	Identificar	el	dominio	adecuado	implica	definir	de	manera	clara	y	precisa	las	opciones	que	estarán	disponibles	para	los	usuarios	al	interactuar	con	dicho	componente.
Algunas	consideraciones	a	tener	en	cuenta	al	identificar	el	dominio	adecuado	son:	Analizar	el	propósito	y	la	funcionalidad	del	componente	interactivo.	Determinar	las	diferentes	opciones	o	valores	que	pueden	ser	válidos.	Establecer	restricciones	en	cuanto	a	los	valores	posibles.	Por	ejemplo,	si	estamos	diseñando	un	formulario	de	registro	en	un	sitio
web,	el	dominio	de	la	fecha	de	nacimiento	podría	estar	restringido	a	un	rango	específico	de	años	para	asegurar	la	precisión	de	la	información	proporcionada	por	los	usuarios.	Rango:	Por	otro	lado,	el	rango	se	refiere	al	conjunto	de	valores	que	puede	devolver	una	función	en	base	a	las	entradas	recibidas.	En	términos	de	diseño	web,	el	rango	está
asociado	con	las	posibles	salidas	o	respuestas	que	puede	generar	un	componente	interactivo	en	respuesta	a	las	acciones	del	usuario.	Identificar	el	rango	adecuado	implica	definir	de	manera	precisa	las	posibles	respuestas	que	serán	presentadas	a	los	usuarios.	Algunas	consideraciones	importantes	al	identificar	el	rango	adecuado	son:	Evaluar	cómo	las
diferentes	entradas	pueden	influir	en	las	salidas	generadas.	Definir	las	respuestas	posibles	en	función	de	las	acciones	del	usuario.	Asegurar	coherencia	y	relevancia	en	las	respuestas	ofrecidas.	Continuando	con	el	ejemplo	del	formulario	de	registro,	el	rango	de	respuestas	para	la	edad	del	usuario	podría	estar	limitado	a	categorías	predefinidas	como
«niño»,	«adolescente»,	«adulto	joven»	o	«adulto	mayor»,	dependiendo	del	rango	de	fechas	establecido	en	el	dominio	correspondiente.	En	resumen,	identificar	tanto	el	dominio	como	el	rango	adecuados	es	esencial	para	diseñar	interacciones	efectivas	y	significativas	en	un	sitio	web.	Al	comprender	y	aplicar	estos	conceptos	correctamente,	los
diseñadores	web	pueden	mejorar	la	usabilidad	y	la	experiencia	del	usuario,	creando	interfaces	intuitivas	y	funcionales	que	satisfagan	las	necesidades	y	expectativas	del	público	objetivo.	Descubre	la	importancia	del	dominio	y	el	rango	de	una	función	y	cómo	puede	beneficiarte	El	dominio	y	el	rango	de	una	función	son	conceptos	fundamentales	en
matemáticas	y	tienen	una	relevancia	significativa	en	diversas	áreas,	incluido	el	diseño	web.	Para	comprender	mejor	su	importancia	y	cómo	pueden	beneficiarte,	es	crucial	tener	una	sólida	comprensión	de	estos	términos.	Dominio	de	una	función:	El	dominio	de	una	función	se	refiere	al	conjunto	de	todos	los	posibles	valores	de	entrada	para	los	cuales	la
función	está	definida.	En	términos	más	simples,	es	el	conjunto	de	valores	que	puedes	ingresar	en	la	función	sin	que	esta	genere	un	error.	Por	ejemplo,	en	la	función	f(x)	=	√x,	el	dominio	sería	todos	los	números	reales	no	negativos,	ya	que	no	puedes	calcular	la	raíz	cuadrada	de	un	número	negativo	en	los	reales.	Rango	de	una	función:	Por	otro	lado,	el
rango	de	una	función	es	el	conjunto	de	todos	los	valores	posibles	que	la	función	puede	producir	como	resultado.	En	otras	palabras,	es	el	conjunto	de	valores	que	la	función	realmente	produce	al	aplicar	diferentes	entradas.	Siguiendo	con	el	ejemplo	anterior	(f(x)	=	√x),	el	rango	sería	todos	los	números	reales	no	negativos,	ya	que	la	raíz	cuadrada
siempre	produce	un	resultado	positivo	o	cero.	Entender	correctamente	el	dominio	y	el	rango	de	una	función	es	esencial	en	diseño	web	por	varias	razones:	Validación	de	datos:	Al	definir	un	formulario	web	o	cualquier	entrada	de	usuario,	es	crucial	establecer	claramente	cuáles	son	los	valores	válidos	que	se	pueden	ingresar.	Esto	se	relaciona
directamente	con	el	dominio	de	las	funciones	que	pueden	procesar	esos	datos.	Optimización	del	rendimiento:	Al	comprender	el	rango	de	una	función	en	relación	con	los	resultados	esperados,	puedes	optimizar	tu	código	y	diseño	para	garantizar	un	rendimiento	eficiente	y	predecible.	Interactividad:	Cuando	se	trabaja	con	elementos	interactivos	en	un
sitio	web,	como	gráficos	dinámicos	o	animaciones	basadas	en	funciones	matemáticas,	comprender	el	dominio	y	el	rango	te	permite	crear	experiencias	interactivas	más	fluidas	y	atractivas.	En	resumen,	conocer	y	aplicar	adecuadamente	los	conceptos	de	dominio	y	rango	no	solo	mejora	la	calidad	técnica	de	tu	trabajo	en	diseño	web,	sino	que	también
contribuye	a	una	experiencia	del	usuario	más	sólida	y	satisfactoria.	En	la	actualidad,	comprender	a	fondo	el	concepto	de	dominio	y	rango	restringidos	es	esencial	para	cualquier	persona	involucrada	en	el	diseño	web.	Esta	guía	completa	proporciona	una	visión	detallada	de	estos	elementos	fundamentales,	destacando	su	importancia	en	la	creación	de
sitios	web	funcionales	y	eficientes.	Al	conocer	en	profundidad	cómo	afectan	el	dominio	y	el	rango	restringidos	a	la	experiencia	del	usuario	y	a	la	optimización	de	los	motores	de	búsqueda,	los	profesionales	del	diseño	web	pueden	garantizar	que	sus	proyectos	cumplan	con	los	estándares	de	calidad	necesarios	para	destacar	en	un	entorno	digital	cada	vez
más	competitivo.	Es	crucial	recordar	que,	aunque	esta	guía	ofrece	información	valiosa	sobre	dominio	y	rango	restringidos,	es	fundamental	verificar	y	contrastar	su	contenido	con	otras	fuentes	confiables	para	asegurar	su	precisión	y	aplicabilidad	en	diferentes	contextos.	En	conclusión,	dominar	los	conceptos	de	dominio	y	rango	restringidos	es	un	paso
crucial	para	el	éxito	en	el	diseño	web	moderno.	Aprovecha	esta	guía	como	punto	de	partida,	pero	no	dudes	en	explorar	otras	fuentes	de	conocimiento	para	enriquecer	tu	comprensión	sobre	este	tema	tan	relevante.	¡Te	deseo	éxito	en	tu	aprendizaje	continuo!	¡Descubre	más	contenido	fascinante	en	nuestra	plataforma!	En	la	clase	de	hoy	veremos	las
restricciones	del	dominio	con	algunos	ejemplos	clave.	Antes	de	empezar	recordamos	que	a	la	función	y	=	x		podemos	darle	a	x	un	valor	cualquiera	y	obtenemos	el	correspondiente	valor	de	y.		Por	tanto,	decimos	que	esta	función	está	definida	por	todos	los	valores	reales.	Sin	embargo,	no	todas	las	funciones	cumplen	esta	condición.	Existen	distintas
razones	por	las	que	el	dominio	de	definición	puede	restringirse:	Imposibilidad	de	realizar	algunas	operaciones	con	ciertos	valores	de	x.	Denominadores	que	se	anulan.	Por	ejemplo:		y	=	1/x	.	Raíces	cuadradas	de	números	negativos.	Por	ejemplo:	y=	√x.		Contexto	real	del	que	se	ha	extraído	la	función.	Por	voluntad	de	quien	propone	la	función.	Consulta
los	siguientes	videotutoriales:	Caso	1:	f(x)	=	1	/	x	Caso	2:	f(x)	=	√x	Caso	3:	f(x)	=	(x-1)	/	√	(x+1)	Pon	en	práctica	lo	aprendido	pinchando	en	la	siguiente	imagen:	Si	tienes	cualquier	duda	sobre	algún	ejercicio	o	problema	puedes	dejar	un	comentario	en	el	foro	de	esta	misma	entrada.	De	esta	manera,	otras	personas	podrán	ver	la	consulta	y	la	solución
correspondiente	y	así	contribuimos	a	compartir	juntos.	¡No	lo	olvides!	Síguenos	en	las	redes		Facebook,Twitter,Instagram	o	YouTube	Nos	vemos	en	la	siguiente	clase.	Quizás	te	interese….			El	dominio	y	rango	son	conceptos	fundamentales	en	el	estudio	de	funciones	matemáticas.	Estos	términos	se	refieren	a	los	valores	posibles	que	una	variable
independiente	(x)	y	dependiente	(y)	pueden	asumir	en	una	relación	funcional.	Comprender	qué	es	dominio	y	rango	de	una	función	es	esencial	para	cualquier	estudiante	de	matemáticas,	ya	que	permite	analizar	el	comportamiento	de	las	funciones	y	cómo	estas	se	relacionan	entre	sí.	Comprender	el	dominio	y	rango	de	funciones	puede	parecer
complicado	al	principio,	pero	con	una	metodología	adecuada	y	ejemplos	prácticos,	se	hace	mucho	más	accesible.	Comenzaremos	con	las	definiciones	fundamentales,	seguido	de	una	descripción	de	cómo	determinar	el	dominio	y	rango	de	una	función,	incluyendo	ejemplos	como	funciones	cuadráticas,	racionales	y	radicales.	Además,	se	ofrecerán
consejos	útiles	para	aquellos	que	deseen	aprender	a	identificar	el	rango	y	dominio	de	una	función	sin	necesidad	de	recurrir	a	gráficas.	Al	final,	se	alentará	la	práctica,	ya	que	los	ejercicios	y	ejemplos	son	cruciales	para	dominar	estos	conceptos.	¿Qué	es	el	Dominio	de	una	Función?	El	dominio	de	una	función	es	el	conjunto	de	todos	los	posibles	valores
de	la	variable	independiente	(x)	que	se	pueden	utilizar	para	obtener	un	resultado	real	de	la	variable	dependiente	(y).	Es	un	concepto	crucial	en	matemáticas	porque	determina	la	validez	de	los	valores	que	pueden	ingresar	a	una	función.	La	identificación	del	dominio	es	esencial	para	evitar	operaciones	matemáticas	que	no	están	definidas,	como	la
división	por	cero	o	la	raíz	cuadrada	de	un	número	negativo,	lo	cual	es	crítico	para	entender	el	dominio	y	rango	de	una	función.	Ejemplo	de	Dominio	Por	ejemplo,	consideremos	la	función	f(x)	=	1/(x-2).	Para	determinar	el	dominio,	necesitamos	evitar	el	valor	que	hace	que	el	denominador	sea	cero.	En	este	caso,	cuando	x	=	2,	el	denominador	se	vuelve
cero.	Por	lo	tanto,	el	dominio	de	esta	función	es	{x	∈	R	|	x	≠	2},	es	decir,	todos	los	números	reales	excepto	el	2.	¿Qué	es	el	Rango	de	una	Función?	El	rango	de	una	función	es	el	conjunto	de	todos	los	posibles	valores	que	puede	tomar	la	variable	dependiente	(y)	después	de	aplicar	los	valores	del	dominio.	En	otras	palabras,	el	rango	representa	los
resultados	que	se	obtienen	al	evaluar	la	función	con	todos	los	valores	permitidos	de	x.	Comprender	el	rango	es	tan	importante	como	entender	el	dominio,	debido	a	que	ambos	conceptos	nos	permiten	tener	una	visión	completa	de	la	función.	Ejemplo	de	Rango	Continuando	con	el	ejemplo	anterior	de	la	función	f(x)	=	1/(x-2),	sabemos	que	el	dominio
excluye	el	número	2,	lo	que	significa	que	x	puede	asumir	cualquier	valor	real	excepto	2.	Ahora,	si	evaluamos	esta	función,	notamos	que	a	medida	que	x	se	acerca	a	2	desde	la	izquierda,	f(x)	tiende	a	-∞,	y	cuando	x	se	acerca	desde	la	derecha,	f(x)	tiende	a	+∞.	Esto	significa	que	el	rango	de	f(x)	es	{y	∈	R	|	y	≠	0}.	Cómo	Encontrar	el	Dominio:	Pasos	y
Consideraciones	Encontrar	el	dominio	de	una	función	implica	seguir	algunos	pasos	y	consideraciones	clave.	Aquí	describimos	un	enfoque	sistemático	para	determinar	el	dominio.	Identificar	el	tipo	de	función:	Comprender	la	naturaleza	de	la	función	(racional,	cuadrática,	radical,	etc.)	es	fundamental	para	saber	qué	restricciones	pueden	existir.	Evitar
divisiones	por	cero:	Si	la	función	incluye	fracciones,	se	debe	establecer	cuáles	valores	de	x	hacen	que	el	denominador	sea	cero.	Evitar	raíces	cuadradas	de	números	negativos:	Si	se	trata	de	una	función	radical,	el	radicando	debe	ser	mayor	o	igual	a	cero	para	que	el	valor	de	y	sea	real.	Considerar	otras	restricciones:	Algunas	funciones	pueden	tener
restricciones	adicionales	basadas	en	el	contexto	(por	ejemplo,	en	el	caso	de	funciones	logarítmicas	que	requieren	que	el	argumento	sea	positivo).	Cómo	Encontrar	el	Rango:	Pasos	y	Consideraciones	Al	igual	que	el	dominio,	encontrar	el	rango	puede	ser	un	proceso	que	involucra	análisis	cuidadoso.	A	continuación,	se	presentan	algunos	pasos	y
consideraciones	para	determinar	el	rango.	Identificar	el	dominio:	Comprender	el	dominio	es	crucial,	ya	que	influye	directamente	en	el	rango.	Sin	los	valores	permitidos	de	x,	no	se	puede	evaluar	la	función.	Evaluar	la	función:	Sustituir	los	valores	del	dominio	en	la	función	para	obtener	los	correspondientes	valores	de	y.	Identificar	los	extremos:
Determinar	los	valores	máximos	y	mínimos	que	puede	alcanzar	y,	si	es	necesario,	aplicar	el	cálculo	para	funciones	complejas.	Utilizar	el	análisis	de	límites:	En	funciones	que	tienden	a	infinito	o	en	las	que	se	presentan	discontinuidades,	el	análisis	de	límites	es	útil	para	establecer	el	rango.	Ejemplos	de	Dominio	y	Rango:	Funciones	Cuadráticas	Las
funciones	cuadráticas	son	un	excelente	punto	de	partida	para	entender	el	dominio	y	rango.	Generalmente,	estas	funciones	tienen	la	forma	f(x)	=	ax²	+	bx	+	c.	Ejemplo	1:	f(x)	=	x²	El	dominio	de	esta	función	es	{x	∈	R}	porque	x	puede	tomar	cualquier	valor	real.	En	cuanto	al	rango,	como	f(x)	=	x²	produce	valores	no	negativos,	el	rango	es	{y	∈	R	|	y	≥
0}.	Ejemplo	2:	f(x)	=	-x²	Para	esta	función,	el	dominio	sigue	siendo	{x	∈	R},	ya	que	no	hay	restricciones	en	los	valores	de	x.	Sin	embargo,	el	rango	está	limitado	a	valores	negativos	ya	que	al	ser	una	función	cuadrática	con	coeficiente	principal	negativo,	se	tiene	{y	∈	R	|	y	≤	0}.	Ejemplos	de	Dominio	y	Rango:	Funciones	Racionales	Las	funciones
racionales	son	aquellas	que	se	expresan	como	el	cociente	de	dos	polinomios.	Estas	funciones	tienen	características	únicas	que	afectan	su	dominio	y	rango.	Ejemplo	1:	f(x)	=	1/x	Para	esta	función,	el	dominio	es	{x	∈	R	|	x	≠	0},	ya	que	no	se	puede	dividir	por	cero.	El	rango	también	es	{y	∈	R	|	y	≠	0},	porque	f(x)	nunca	puede	adoptar	el	valor	cero.
Ejemplos	de	Dominio	y	Rango:	Funciones	Radicales	Las	funciones	radicales	son	aquellas	en	las	que	una	de	las	variables	está	bajo	una	raíz.	Estas	funciones	son	interesantes	por	las	restricciones	que	imponen.	Ejemplo	1:	f(x)	=	√(x)	El	dominio	de	esta	función	es	{x	∈	R	|	x	≥	0},	ya	que	no	se	pueden	tener	valores	negativos	bajo	una	raíz	cuadrada.	El
rango	es	{y	∈	R	|	y	≥	0},	ya	que	todos	los	resultados	de	la	raíz	cuadrada	son	no	negativos.	Ejercicios	Prácticos	para	Entender	el	Dominio	y	el	Rango	La	práctica	es	fundamental	para	dominar	el	dominio	y	rango	de	funciones.	Aquí	hay	algunos	ejercicios	para	que	los	estudiantes	trabajen:	Determinar	el	dominio	y	rango	de	la	función	f(x)	=	1/(x²	–	4).
Calcular	el	dominio	y	rango	de	g(x)	=	√(x	–	1).	Hallar	el	dominio	y	rango	de	h(x)	=	x³	–	3x	+	2.	Consejos	Útiles	para	Determinar	Dominio	y	Rango	Sin	Gráficas	Para	aquellos	que	buscan	identificar	el	dominio	y	rango	de	una	función	sin	la	ayuda	de	gráficas,	aquí	hay	algunos	consejos	prácticos:	Analiza	las	restricciones	de	la	función:	Considera	qué
valores	de	x	no	son	válidos.	Identifica	la	forma	de	la	función:	Conoce	si	se	trata	de	una	función	lineal,	cuadrática,	racional,	etc.,	y	sus	propiedades.	Evalúa	extremos:	Realiza	evaluaciones	de	límites	y	críticos	para	identificar	máximos	o	mínimos.	Conclusión:	La	Importancia	del	Dominio	y	Rango	en	el	Estudio	de	Funciones	Comprender	el	dominio	y	rango
de	una	función	es	crucial	para	el	estudio	de	funciones	en	matemáticas.	Estos	conceptos	son	esenciales	para	evitar	errores	en	la	evaluación	de	funciones	y	proporcionar	un	análisis	más	profundo	del	comportamiento	de	las	mismas.	Con	los	ejemplos	y	ejercicios	proporcionados	Nunca	subestimes	la	importancia	de	estos	conceptos	en	el	análisis
matemático,	ya	que	el	dominio	y	rango	de	funciones	son	la	base	para	construir	un	conocimiento	sólido	en	este	campo.	Encuentra	el	dominio	y	el	rango	de	la	función	$latex	f\left(	x	\right)=\frac{{\sqrt{{x+2}}}}{{{{x}^{2}}-9}}$	sin	usar	una	gráfica.	Solución:	En	el	numerador	de	la	fracción,	tenemos	una	raíz	cuadrada.	Para	asegurarnos	que	el	valor
bajo	la	raíz	no	sea	negativo,	sólo	podemos	usar	valores	de	x	que	sean	mayores	o	iguales	a	-2.	El	denominador	de	la	fracción	tiene	$latex	{{x}^{2}}-9$,	lo	cual	podemos	escribir	como	$latex	(x+3)(x-3)$.	Entonces,	nuestros	valores	para	x	no	pueden	incluir	-3	para	el	primer	paréntesis	y	3	para	el	segundo	paréntesis.	Entonces,	el	dominio	para	esta
función	es	$latex	x\ge	-2,~~xe	3$.	Para	determinar	el	rango,	consideramos	al	numerador	y	al	denominador	de	la	función	separadamente:	Numerador:	Si	es	que	$latex	x=-2$,	tenemos	$latex	f\left(	x	\right)=\sqrt{{-2+2}}=0$.	A	medida	que	x	incrementa,	el	numerador	también	incrementará	hasta	ir	al	infinito.	Denominador:	Dividimos	en	las	siguientes
partes:	Cuando	$latex	x=-2$,	la	parte	inferior	de	la	función	es	igual	a	$latex	{{(-2)}^{2}}-9=4-9=-5$.	Entonces	tenemos	$latex	f(-2)=\frac{0}{-5}=0$.	Entre	$latex	x=-2$	y	$latex	x=3$,	la	expresión	$latex	{{(x)}^{2}}-9$	se	acerca	a	0,	por	lo	que	la	función	tenderá	a	infinito	a	medida	que	nos	acercamos	a	$latex	x=3$.	Para	$latex	x>3$,	cuando	x	es
un	poco	más	grande	que	3,	el	valor	del	denominador	es	un	poco	más	grande	que	0,	por	lo	que	la	función	tendrá	un	valor	muy	grande	positivo.	Para	valores	de	x	muy	grandes,	el	numerador	será	grande,	pero	el	denominador	será	mucho	más	grande,	por	lo	que	el	valor	de	la	función	se	hará	cada	vez	más	pequeño.	Entonces,	el	rango	de	la	función
es	$latex	\left(	{-\infty	,~0}	\right],~\left(	{\infty	,~0}	\right)$.	Podemos	visualizar	esto	en	la	gráfica:	Dos	conjuntos	muy	importantes	asociados	a	una	función	son	el	dominio	y	el	rango	de	la	misma.	En	este	artículo	veremos	qué	es	cada	uno	y	cómo	calcularlos	analíticamente	cuando	tenemos	la	ecuación	de	la	función	y	también	gráficamente.		En	una
función	general,	el	campo	de	existencia	o	dominio	es	el	conjunto	de	todos	los	elementos	que	admiten	imagen.	El	rango,	contradominio,	recorrido	o	conjunto	imagen	de	la	función	es	el	conjunto	de	todas	las	imágenes	de	los	elementos	del	dominio.	Trabajando	con	funciones	de	valores	reales	podemos	mejorar	estas	definiciones	de	la	siguiente	forma:	Si	f
es	una	función	real:	Dominio	de	f	es	el	conjunto	de	todos	los	valores	reales	cuya	imagen	es	un	número	real:	*D_f=\{x∈\mathbb{R}~|~f(x)∈\mathbb{R}\}*	Rango	de	f	es	el	conjunto	de	todos	los	reales	que	son	imagen	de	algún	elemento	del	dominio:	*R_f=\{y∈\mathbb{R}~|~y=f(x)∧x∈D_f\}*	En	algunas	bibliografías	se	presenta	el	concepto	de
codominio	junto	al	de	rango.	Dada	una	función	definida	entre	los	conjuntos	A	y	B,	*f:	A→B,*	llamamos	codominio	de	f	al	conjunto	B.	El	rango	es	entonces	un	subconjunto	de	B	que	puede	ser	o	no	igual	a	este.	En	funciones	reales,	por	convención	se	toma	como	codominio	al	conjunto	*\mathbb{R}.*	El	trabajo	de	obtener	el	dominio	consiste	en	hallar	todos
los	valores	que	pueden	usarse	como	variable	independiente	y	que	arrojan	como	imagen	a	un	real.	Para	ello,	debemos	fijarnos	donde	se	sitúa	la	variable	independiente	en	la	ecuación.	Si	está	en	un	denominador,	debemos	asegurarnos	de	que	éste	nunca	sea	cero;	si	está	dentro	del	argumento	de	un	logaritmo,	este	debe	ser	siempre	positivo;	si	se
encuentra	dentro	de	una	raíz	de	índice	par,	el	radicando	siempre	debe	ser	no	negativo,	etc.		Calcular	el	rango	no	suele	ser	tan	sencillo	como	en	el	caso	del	dominio,	incluso	muchas	veces	no	es	necesario	hallarlo.	Disponemos	de	algunas	técnicas	algebraicas	que	funcionan	en	algunos	casos,	como	expresar	la	relación	en	función	de	la	variable
independiente	y	realizar	un	proceso	análogo	al	antes	explicado.	En	otros	casos,	la	naturaleza	de	la	función	nos	proporciona	su	rango,	como	es	el	caso	de	las	trigonométricas.		Veremos	a	continuación	algunos	ejemplos	de	determinación	del	dominio	y	rango	a	partir	de	la	ecuación	de	una	función.	Al	final,	veremos	cómo	obtenerlos	si	tenemos	la	gráfica.
Recordemos	que	las	funciones	polinómicas	son	aquellas	de	la	forma	*f(x)=a_0+a_1x+a_2x^2+a_3x^3+…+a_nx^n*	donde	los	*a_0,*	*a_1,a_2,...,a_n*	son	números	reales	llamados	coeficientes.	Son	polinómicas	las	funciones	lineales,	cuadráticas,	cúbicas	o	de	cualquier	grado.	El	dominio	de	una	función	polinómica	es	el	conjunto	de	los	números	reales.
El	rango	de	estas	funciones	en	algunos	casos	es	*\mathbb{R}*	y	en	otros	no.	Las	funciones	algebraicas	son	aquellas	que	se	pueden	obtener	a	partir	de	funciones	polinómicas	mediante	la	realización	de	operaciones	como	suma,	resta,	multiplicación,	división	o	toma	de	raíces.	Dado	que	estas	funciones	son	un	caso	particular	de	las	polinómicas,	heredan
el	dominio	de	ellas.	El	rango	es	también	amigable	en	este	caso,	pues	de	la	forma	general	*y=mx+b,*	si	despejamos	x,	nos	queda	*x=\frac{y-b}{m}.*	Podemos	ver	que	y	no	tiene	limitaciones	y	puede	tomar	cualquier	valor	real	(salvo	que	*m*	sea	cero,	en	este	caso,	solo	puede	valer	b).	El	dominio	y	el	rango	de	una	función	lineal	es	el	conjunto	de	los
números	reales	(si	m	no	es	cero).	Si	m	es	cero,	el	dominio	son	los	reales	y	el	rango	es	{b}.	Ejemplos:	*y=2x+1*	*y=3x-1*	*y=x+1*	*y=2x+3*	*y=x*	Por	lo	dicho	antes,	todas	ellas	tienen	de	dominio	y	rango	al	conjunto	de	los	números	reales:	*D=\mathbb{R}*	y	*R=\mathbb{R}.*	En	las	gráficas	podemos	notar	cómo	se	ve	esto,	las	mismas	se	extienden
por	el	plano	cartesiano	ocupando	todos	los	valores:	El	dominio	de	una	función	cuadrática	es	el	conjunto	de	los	números	reales.	Esto	es	debido	a	que	se	trata	de	una	función	polinómica,	por	tanto,	hereda	su	dominio.	Entonces,	la	función	cuadrática	*f(x)=ax^2+bx+c*	tiene	por	dominio	a	*D_f=\mathbb{R}.*	El	rango	de	una	función	cuadrática	depende
de	la	expresión,	vemos	a	continuación	los	casos	que	pueden	ocurrir.	1)	Cuando	*b=c=0,*	ocurre	que	*f(x)=ax^2*	Si	a	es	positivo,	*R_f=[0,	+∞)*	Si	a	es	negativo,	*R_f=(-∞,	0]*	2)	Cuando	*b=0,~f(x)=ax^2+c*	Si	a	es	positivo,	*R_f=[c,	+∞)*	Si	a	es	negativo,	*R_f=(-∞	,	c]*	3)	Cuando	todos	los	coeficientes	son	distintos	de	cero,	*f(x)=ax^2+bx+c*	Si	*a*
es	positivo,	*R_f=[k,+∞)*	Si	*a*	es	negativo,	*R_f=(-∞,k]*	donde	*k=f(h)*	y	*h=\dfrac{-b}{2a}*	Ejemplo	1:	*f(x)=2x^2*					*D_f=\mathbb{R}*	*R_f=[0,+∞)*	Ejemplo	2:	*g(x)=5x^2-2*	*D_g=\mathbb{R}*	*R_g=[-2,	+∞)*	Ejemplo	3:	*h(x)=-2x^2+3x+1*	*D_h=\mathbb{R}*	*R_h=(-∞,	\frac{17}{8}]*	Las	funciones	cúbicas	tienen	como	dominio	y	rango	al
conjunto	de	los	números	reales.	Podemos	ver	una	gráfica	y	notaremos	como	esta	ocupa	todos	los	valores	posibles	de	x	e	y.	Ejemplos:	*f(x)=2x^3+1~~~D_f=\mathbb{R}~~~R_f=\mathbb{R}*	*g(x)=-7x^3+2x^2-5x-1~~~D_g=\mathbb{R}~~~R_g=\mathbb{R}*							Las	funciones	racionales	son	aquellas	del	tipo	*f(x)=\frac{p(x)}{q(x)}*	donde	*p(x)*
y	*q(x)*	son	funciones	polinómicas.	Surge	naturalmente	que	el	denominador	no	puede	ser	cero,	pues	dividir	por	cero	es	una	operación	imposible.	Entonces:	El	dominio	de	una	función	racional	son	todos	los	números	reales	excepto	aquellos	que	anulan	su	denominador.	*D_f=\mathbb{R}-\{x~|~q(x)=0\}*	Ejemplo	1:	*f(x)=\dfrac{2x^2+3x-1}{x+1}*	El
denominador	es	*q(x)=x+1.*	El	dominio	ocupará	todos	los	valores	reales	excepto	aquellos	que	hagan	cero	a	q(x).	Es	decir:	*D_f=\mathbb{R}-\{x/x+1=0\}.*	Para	conocer	los	valores	excluidos,	resolvemos	la	ecuación	*x+1=0,*	nos	queda	*x=-1.*	Entonces,	*D_f=\mathbb{R}-\{-1\}.*	Ejemplo	2:	*g(x)=\dfrac{2x+5}{x^2-4}*	El	denominador	aquí	es
*q(x)=x^2-4.*	*D_g=\mathbb{R}-\{x/x^2-4=0\}.*	Resolvemos	la	ecuación	para	conocer	los	valores	excluidos	del	dominio:		*x^2-4=0*		*x^2=4*	sacando	raíz	cuadrada	positiva	a	ambos	miembros:	*\sqrt{x^2}=\sqrt{4}*	*|x|=2*	*x=±2,*	entonces	*x=2*	o	*x=-2.*	Por	lo	tanto	*D_g=\mathbb{R}-\{-2,	2\}*	Ejemplo	3:	*h(x)=\dfrac{1}{x^2+5}*
Identificamos	el	denominador	*q(x)=x^2+5.*	Sabemos	que	*D_h=\mathbb{R}-\{x/x^2+5=0\}.*	Resolvemos	la	ecuación	*x^2+5=0→x^2=-5*	y	nos	damos	cuenta	de	que	no	existen	números	reales	que	elevados	al	cuadrado	arrojen	un	negativo,	por	lo	tanto	la	ecuación	planteada	no	tiene	solución	real.	Esto	se	traduce	en	que	no	existen	valores
excluidos	del	dominio,	resultando	que	*D_h=\mathbb{R}.*		Calcular	el	rango	de	una	función	racional	no	suele	ser	tan	sencillo	porque	no	podemos	predecir	con	exactitud	qué	ocurrirá	con	la	gráfica.	Sin	embargo,	tenemos	algunos	casos	especiales	en	los	que	sí	es	posible	determinar	el	rango.	Por	ejemplo,	las	funciones	racionales	del	tipo
*f(x)=\dfrac{ax+b}{cx+d}*	(llamadas	funciones	homográficas)	donde	numerador	y	denominador	son	funciones	lineales,	tienen	por	rango	a	todos	los	reales	exceptuando	el	número	*\frac{a}{c}.*	$$R_f=\mathbb{R}-\left\{\frac{a}{c}\right\}$$	Ejemplo	de	función	homográfica	Ejemplo	1:	*f(x)=\dfrac{-2x+3}{x-1}*	El	dominio	lo	obtenemos	haciendo	el
proceso	antes	explicado,	*D_f=\mathbb{R}-\{x/x-1=0\}=\mathbb{R}-\{1\}.*	Para	el	rango	identificamos	los	coeficientes	principales	de	los	polinomios	del	numerador	y	denominador,	ellos	son	los	números	que	multiplican	a	las	x.	*a=-2,*	coeficiente	principal	del	numerador,	*c=1*	el	del	denominador.	El	rango	entonces	es:	*R_f=\mathbb{R}-\left\
{\dfrac{a}{c}\right\}=\mathbb{R}-\left\{\dfrac{-2}{1}\right\}=\mathbb{R}-\{-2\}*	Ejemplo	2:	*g(x)=\dfrac{4}{-x+5}*		Obtenemos	el	dominio	como	*D_g=\mathbb{R}-\{x/-x+5=0\}=\mathbb{R}-\{5\}.*	Identificamos	que	en	el	numerador	el	coeficiente	principal	es	cero,	porque	no	aparece	x,	entonces	*a=0.*	En	el	denominador,	*c=-1.*	Entonces	el
rango	es:	*R_g=\mathbb{R}-\left\{\dfrac{a}{c}\right\}=\mathbb{R}-\left\{\dfrac{0}{-1}\right\}=\mathbb{R}-\{0\}*	En	las	funciones	con	raíces	debemos	tener	en	cuenta	que,	si	esta	raíz	tiene	índice	par,	el	radicando	no	puede	ser	negativo,	porque	la	raíz	de	índice	par	de	un	número	negativo	no	es	un	número	real.	En	cambio,	en	las	raíces	de	índice
impar,	no	hay	restricciones	hacia	los	radicandos	negativos.	Entonces:	El	dominio	de	una	función	con	raíz	de	índice	par	son	todos	los	reales	excepto	los	que	hacen	negativo	al	radicando.	El	dominio	de	una	función	con	raíz	de	índice	impar	son	todos	los	números	reales.		El	rango	en	estas	funciones	sigue	una	lógica	parecida	al	dominio.	Las	raíces	de
índice	par	tienen	por	rango	a	los	reales	no	negativos	*[0,+∞)*	y	las	de	índice	impar	a	todos	los	reales	*\mathbb{R}.*	Ejemplo	1:	*f(x)=\sqrt[2]{2x-5}*	El	radicando	es	2x-5,	debemos	asegurarnos	de	que	nunca	sea	negativo	porque	la	raíz	es	de	índice	par	(2).	Entonces	*D_f=\{x/2x-5≥0\}*	Resolvemos	la	inecuación	planteada	*2x-5≥0→x≥\dfrac{5}{2}.*
Entonces	*D_f=\left\{x~|~x≥\dfrac{5}{2}\right\}=[\frac{5}{2}	,1).*	El	rango,	por	el	índice	par,	es	*R_f=[0,	+∞).*	Ejemplo	2:	*g(x)=\sqrt[3]{-x+2}*	Como	se	trata	de	una	raíz	de	índice	impar	3,	no	importa	si	el	radicando	*-x+2*	se	hace	negativo.	El	dominio	y	el	rango	siguen	siendo	*\mathbb{R}.*	Entonces	*D_g=\mathbb{R},*	*R_g=\mathbb{R}.*
Recopilaremos	a	continuación	el	dominio	y	el	rango	de	las	funciones	trascendentes:	exponenciales,	logarítmicas,	trigonométricas	e	hiperbólicas.	Las	funciones	exponenciales	son	las	del	tipo	*f(x)=a^x*	donde	a	es	real	positivo	distinto	de	1.	La	x	puede	tomar	cualquier	valor,	con	lo	cual	el	dominio	de	la	función	es	*\mathbb{R}.*	El	rango	son	todos	los
reales	positivos,	ya	que	no	existe	valor	de	x	que	haga	a	una	expresión	de	ese	tipo	negativa	o	igual	a	cero	(ni	*x=0,*	ya	que	ocurre	que	*a^0=1*).	Entonces:	El	dominio	de	una	función	exponencial	es	el	conjunto	de	los	números	reales	y	su	rango	son	todos	los	reales	positivos.	Dado	*f(x)=a^x,~a>0,~a≠1:*	*D_f=\mathbb{R}*		*R_f=(0,	+∞)*	Las
funciones	logarítmicas	son	aquellas	del	tipo	*f(x)=\log_a	x*	donde	a	es	positivo	y	*a≠1*.	La	restricción	que	tienen	es	que	el	argumento	siempre	debe	ser	positivo.	Como	rango	puede	tomar	todos	los	números	reales.	El	domino	de	una	función	logarítmica	son	los	números	reales	que	hacen	positivo	a	su	argumento.	Su	rango	son	todos	los	reales.	Dado
*f(x)=\log_a	x,~a>0,~a≠1:*	*D_f=(0,	+∞)*	*R_f=\mathbb{R}*	Cuando	disponemos	de	la	ecuación	que	define	a	una	función,	solemos	considerar	como	dominio	al	conjunto	máximo	de	valores	que	puede	tomar	la	variable	independiente,	esto	es	conocido	como	el	dominio	natural	el	cual	venimos	tratando	hasta	este	punto.	Si	la	situación	que	trabajamos
requiere	que	la	variable	independiente	tome	solo	un	determinado	intervalo	de	valores,	debemos	establecerlo.	En	tal	caso	lo	que	hacemos	es	formar	un	dominio	restringido.	Restringir	el	dominio	suele	también	restringir	el	rango.		Por	ejemplo,	sea	la	función	*A(x)=πx^2.*	Reconocemos	rápidamente	que	se	trata	de	una	función	polinómica	cuadrática,
con	lo	cual	su	gráfica	es	una	parábola.	Ahora	bien,	esta	función	podemos	interpretarla	como	el	área	de	un	círculo	de	radio	x.	En	este	contexto,	solo	nos	interesan	los	valores	no	negativos	de	x,	pues	un	radio	no	puede	tomar	valores	negativos.	El	razonamiento	nos	lleva	a	una	restricción	del	dominio	solo	para	x≥0,	y	la	gráfica	pasa	a	ser	la	mitad	de	una
parábola:	El	dominio	natural	de	la	función	*A(x)=πx^2*	es	*\mathbb{R},*	pero	mediante	nuestra	delimitación,	el	dominio	pasa	a	ser	*[0,+∞).*	El	rango	se	mantiene	sin	variación.	Ahora,	supongamos	que	tenemos	la	misma	función,	pero	solo	no	interesa	calcular	áreas	de	círculos	con	radios	mayores	a	1,	excluyendo	a	ese	número.	Entonces,	el	dominio
pasa	a	ser	*(1,+∞).*	El	rango	ahora	sí	se	modifica,	y	en	lugar	de	ser	*[0,	+∞)*	ahora	es	*(π,+∞).*	Véase	la	gráfica:	Cuando	tenemos	acceso	a	la	regla	de	definición	la	ecuación	de	la	función,	podemos	obtener	el	dominio	analíticamente	y	en	algunos	casos	también	el	rango,	esto	es	lo	que	hicimos	hasta	ahora.	Pero,	si	solo	disponemos	de	una	gráfica,	es
necesario	apelar	a	nuestros	conocimientos	para	determinar	ambos	conjuntos.	El	dominio	lo	sacamos	mirando	la	porción	ocupada	sobre	el	eje	horizontal	y	el	rango	por	la	porción	sobre	el	eje	vertical.			Para	hallar	dominio,	miramos	solo	el	eje	horizontal	eje	x.	Para	hallar	el	rango,	nos	fijamos	solo	en	el	eje	vertical	eje	y.	Ejemplo	1:	Observamos	un	trozo
de	línea	recta.	Con	ayuda	de	segmentos	perpendiculares	al	eje	horizontal	y	vertical,	logramos	encontrar	los	puntos	por	los	cuales	se	extiende	la	gráfica.	Mirando	el	eje	x,	el	dominio	abarca	todo	el	intervalo	entre	los	puntos	lilas,	y	el	rango	el	intervalo	entre	los	puntos	azules.	Con	esta	ayuda	visual,	logramos	ver	que	la	función	f	tiene:	*D_f=[-3,3]*	*R_f=
[-4,4]*	Ejemplo	2:	Una	gráfica	más	complicada	que	la	anterior,	pero	utilizando	el	mismo	recurso	de	los	segmentos	perpendiculares	logramos	obtener	los	intervalos	que	nos	interesan:	*D_f=[-3;	1,5]*	*R_f=[1,4]*	Ejemplo	3:	Aquí	observamos	que	hay	un	pequeño	hueco	en	la	gráfica,	esto	nos	indica	que	el	punto	no	pertenece	a	la	misma,	con	lo	cual	lo
excluiremos	del	dominio	y	del	rango.	Realizamos	el	procedimiento	de	los	ejemplos	anteriores	y	obtenemos	que:	*D_f=[-1,1)	\cup	(1,2]*	*R_f=[1;	1,5)	\cup	(1,5	;3]*	Edwards,	C.	y	Penney,	D.	(1997).	Cálculo	Diferencial	e	Integral	(4ta	edición).	Pearson	Educación.	Larson,	R.	y	Edwards,	B.	(2010).	Cálculo	1	de	una	variable	(9na	edición).	McGraw	Hill.
Leithold,	L.	(1998).	El	Cálculo	(7ma	edición).	Oxford	University	Press.	Piskunov,	N.	(1977).	Cálculo	diferencial	e	integral	(3ra	edición).	Editorial	Mir	Moscú.	Rabuffetti,	H.	(1999).	Introducción	al	Análisis	Matemático:	Cálculo	1	(15a	edición).	El	Ateneo.	Sadosky,	M.	y	Guber,	R.	(1984).	Elementos	de	cálculo	diferencial	e	integral	(17a	edición).	Librería	y
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